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独当一面

1. ★★
如图，矩形 中， ， ，在 边上取一点 ，沿直线 把矩形的一角折叠得

，连接 ，则 的最小值为            ．

【答案】

【解析】连 ，

则 ，

∵ ， ，

∴ ．

【标注】【思想】数形结合思想

【能力】运算能力

【能力】推理论证能力

【知识点】矩形的性质

【知识点】轴对称的定义

【知识点】其它翻折问题
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2. ★★★
在 ， ， ， ， 是线段 上一个动点，连接 ，过 作

于 ，交 于 ，连接 ，则线段 的最小值是            ．
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【答案】

【解析】∵ ，

∴ ，

∴点 总在以 为直径的圆上，

∵线段 的长为点 到圆上点 的距离，

∴当点 为 与圆的交点时，线段 最短，如图，

∵ ， ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

即线段 存在最小值，最小值为 ．

【标注】【知识点】圆中最值

3. ★★★
如图，已知 ， ，点 是第一象限内一动点， ，点 是点 绕点 顺时针旋转

的对应点，则 的最小值是            ．

2020~2021学年湖北武汉硚口区初三上学期期中第16题3分



3

y

O x

【答案】

【解析】 y

O x

由 ，则 在⊙ 上， ，

绕 顺 在⊙K上， ．

以 为边构等腰 ， ，

三垂直得 ，

∴ ≌ ，

∴ ，

即 在⊙ 上， ．

如图，连接 交⊙ 于 ， 即为所求，

．

【标注】【知识点】瓜豆原理（轨迹与最值）：轨迹为弧

4. ★★★
如图，等边三角形 的边长为 ，动点 从点 出发沿 向点 运动， 是 中点，将线段

绕点 按顺时针方向旋转 得线段 ，那么，在整个运动过程中，点 经过的路径长

是            ．
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【答案】

【解析】作 于 ，连接 、 ，则 ， ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ， ，

∴点 运动的路径是一条线段， ，

当点 从 点运动到 点时，点 运动的路径是线段 的长，

，

∴点 所经过的路径长是 ．

【标注】【知识点】瓜豆原理（轨迹与最值）：轨迹为直线

5. ★★★
如图，以 为圆心，半径为 的圆与 轴交于 、 两点，与 轴交于 、 两点，点 为 上

一动点， 于 ，当点 从 点出发顺时针运动到 点时，点 经过的路径长为            ．
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【答案】

【解析】连接 ，

∵ ，

∴ 为 的中点，即 ，

∵ ，即 ，

∴在 中，根据勾股定理： ，

∴ ，

又 ，

∴在 中，根据勾股定理得： ，

∵ ，

∴ 始终是直角三角形，点 的运动轨迹为以 为直径的半圆，

当 位于点 时， ，此时 与 重合；当 位于 时， ，此时 与 重

合，

∴当点 从点 出发顺时针运动到点 时，点 所经过的路径长 ，

在 中， ，

∴ ，

∴ 度数为 ，

∵直径 ，

∴ 的长为 ，

则当点 从点 出发顺时针运动到点 时，点 所经过的路径长 ．

故答案为： ．

【标注】【知识点】瓜豆原理（轨迹与最值）：轨迹为弧
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

在平面直角坐标系中， 为原点，点 ，点 ，将 绕点 顺时针旋转，得

，记旋转角为 ，直线 与直线 相交于点 ．

如图 ，当 时，求证： ．

图

如图 ，当 时，求证： ．

图

求点 的纵坐标的最大值与最小值（直接写出结果即可）．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

证明见解析．

证明见解析．

最大值为 ，最小值为 ．

【解析】（ 1 ）如图 ，∵点 ，点 ，
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（ 2 ）

（ 3 ）

图

∴ ，

∵ 绕点 顺时针旋转，得 ，

∴ ， ， ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

在四边形 中，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

设 与 轴的交点为点 ，

图
由（ ）得 ，

∴ ，

∴ ．

∵ ，

∴点 在以 为直径的圆上，

取 的中点 ，过点 作直径 轴交 轴于 点，如图 ，此时 点的纵坐

标最大，点 的纵坐标最小，

∵ 为等腰直角三角形，
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T

图

∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ， ，

∴ 点的纵坐标为 ，点 的纵坐标为 ，

即点 的纵坐标的最大值为 ，最小值为 ．

【标注】【知识点】点与圆的位置关系；圆中最值


